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OñèÝò ðñïâïëÝò - Ðõèáãüñåéï èåþñçìá

Â. á. Áí ÁÌ, ÁÑ åßíáé áíôßóôïé÷á ïé ðñïâïëÝò äýï ÷ïñäþí ÁÃ êáé ÁÄ åíüò êýêëïõ

óå ìéá äéÜìåôñï ÁÂ ôïõ êýêëïõ, ôüôå 
ÁÑ

ÁÌ

ÁÄ

ÃA
2

2

= .

â. ¸óôù ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ êáé ÁÄ ôï ýøïò ôïõ. Áí éó÷ýåé ÁÂ = 3ÁÃ íá
äåßîåôå üôé: ÄÂ = 9ÁÃ.

Á. á. Íá áðïäåßîåôå üôé: �Óå êÜèå ïñèïãþíéï ôñßãùíï, ôï ôåôñÜãùíï ìéáò êÜèåôçò
ðëåõñÜò ôïõ åßíáé ßóï ìå ôï ãéíüìåíï ôçò õðïôåßíïõóáò åðß ôçí ðñïâïëÞ ôçò
ðëåõñÜò áõôÞò óôçí õðïôåßíïõóá�.

â. Óõìðëçñþóôå ôá ðáñáêÜôù êåíÜ þóôå íá åêöñÜæåôáé ãíùóôü èåþñçìá.
Óå êÜèå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ôï ........................ ôïõ ýøïõò ðïõ áíôéóôïé÷åß ....
.......... .......... åßíáé ßóï ìå ôï ..................... ............. ............. ôùí êÜèåôùí ðëåõ-
ñþí ôïõ óôçí õðïôåßíïõóá.

ÆÇÔÇÌÁ 1ï

3 ÌÏÍÁÄÅÓ

ÆÇÔÇÌÁ 2ï

Á. ÅðéëÝîôå ôçí óùóôÞ áðÜíôçóç êáé íá áéôéïëïãÞóåôå ôçí åðéëïãÞ óáò.
¸íá ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ Ý÷åé êÜèåôåò ðëåõñÝò ÁÂ = 6 êáé ÁÃ = 8.
á. Áí ÁÄ åßíáé ýøïò ôïõ ôñéãþíïõ, ôüôå ç ðñïâïëÞ ôçò ðëåõñÜò ÁÂ óôçí ÂÃ

åßíáé ßóç ìå:
     i) 3 ii) 3,6 iii) 2 iv) 2,5 v) 1

â. Ôï ýøïò ÁÄ åßíáé ßóï ìå:
     i) 4,8 ii) 3,5 iii) 1,5 iv) 1,3 v) 2,8

5 ÌÏÍÁÄÅÓ

5 ÌÏÍÁÄÅÓ

10 ÌÏÍÁÄÅÓ

6 ÌÏÍÁÄÅÓ

6 ÌÏÍÁÄÅÓ



10

Â. á. Íá ÷áñáêôçñßóåôå ôéò åðüìåíåò ðñïôÜóåéò ìå ôçí Ýíäåéîç Ó (Óùóôü) Þ Ë (ËÜèïò).

i) Áí ÁÄ ôï ýøïò ôñéãþíïõ ÁÂÃ êáé éó÷ýåé ÁÂ2 = ÂÃ · ÄÂ ôüôå ï90Á� = .

3 ÌÏÍÁÄÅÓ

ii) Ç ðáñáêÜôù ôñéÜäá áñéèìþí 5,4,3  áðïôåëåß ìÞêç ðëåõñþí ïñèïãù-
 íßïõ ôñéãþíïõ.

3 ÌÏÍÁÄÅÓ

iii) Óå êÜèå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÃ, áí éó÷ýïõí ÁÄ ⊥ ÂÃ êáé ÄÅ ⊥ ÁÂ ôüôå
  éó÷ýåé êáé ÄÃ · ÄÂ = ÁÅ · ÁÂ.

3 ÌÏÍÁÄÅÓ

â. Óå êÜèå Üãíùóôï ôìÞìá ôçò óôÞëçò Á íá áíôéóôïé÷ßóåôå ôï ãñÜììá ôçò óôÞ-
ëçò Â ðïõ åêöñÜæåé ôï ìÞêïò ôïõ.

6 ÌÏÍÁÄÅÓ
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13 ÌÏÍÁÄÅÓ

ÆÇÔÇÌÁ 4ï

5 ÌÏÍÁÄÅÓ

ÆÇÔÇÌÁ 3ï

Á. Óå ôñáðÝæéï ÁÂÃÄ åßíáé ï90Ä�Á� == . Áí Ì, Í åßíáé ôá ìÝóá ôùí äéáãùíßùí ÁÃ
     êáé ÂÄ áíôßóôïé÷á, íá äåßîåôå üôé: ÂÃ2 � ÁÄ2 = 4ÌÍ2.

Â. Äßíåôáé êýêëïò (O, R) êáé ìéá áêôßíá ôïõ ÏÁ. Áí ìéá ÷ïñäÞ ôïõ ÂÃ åßíáé êÜèåôç
óôçí áêôßíá ÏÁ óôï óçìåßï Ä êáé ÏÄ = ê íá äåßîåôå:
á. ÂÃ2 = 4(R � ê) · (R+ê)

â. ÁÃ2 = 2R (R � ê)
6 ÌÏÍÁÄÅÓ

6 ÌÏÍÁÄÅÓ

¸óôù üôé Ýíá ïéêüðåäï ÁÂÃÄ ó÷Þìáôïò ïñèïãùíßïõ Ý÷åé äéáóôÜóåéò ÁÂ = á êáé

ÂÃ = 2á . Ç Íïìáñ÷ßá áãïñÜæåé ôï ïéêüðåäï êáé äçìéïõñãåß Ýíá ðåæüäñïìï ðïõ
åíþíåé ôá óçìåßá Â êáé Ä. Óôá óçìåßá Á êáé Ã õðÜñ÷ïõí äýï óðßôéá ôá ïðïßá ãéá íá
åðéêïéíùíïýí óýíôïìá ìå ôïí ðåæüäñïìï áíïßãïíôáé äýï äñüìïé ïé ïðïßïé äéáóôáõ-
ñþíïíôáé êÜèåôá ìå áõôüí óôá óçìåßá Ç êáé È áíôßóôïé÷á.
á. Íá åêöñÜóåôå ôï ìÞêïò ôïõ ðåæüäñïìïõ ÂÄ óõíÜñôçóåé ôïõ á.

â. Íá äåßîåôå üôé ï ðåæüäñïìïò ÷ùñßóôçêå óå ôñßá ßóá ìÝñç áðü ôá óçìåßá Ç êáé È.

15 ÌÏÍÁÄÅÓ

ã. Ç Íïìáñ÷ßá ãéá ôéò áíÜãêåò ôïõ ïéêéóìïý áðïöáóßæåé íá åðåêôåßíåé ôï äñüìï
ÈÃ ðïõ èá åíþíåôáé ìå ôïí äñüìï ÁÄ óôï óçìåßï Ì. Íá äåßîåôå üôé ôï óçìåßï Ì
åßíáé ìÝóï ôçò ÁÄ.

5 ÌÏÍÁÄÅÓ
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á. Ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÁÂÄ
åßíáé üìïéá ãéáôß Ý÷ïõí äýï
ãùíßåò ôïõò ßóåò

( ï
1 90Ä�Á� == êáé Â�  êïéíÞ).

ÆÇÔÇÌÁ 1ï

1ï. Á. á. Äýï ôñßãù-
íá åßíáé üìïéá üôáí
Ý÷ïõí:
1. Äýï ãùíßåò ôïõò
ßóåò ìéá ðñïò ìéá.
2. Ôéò ðëåõñÝò ôïõò á-
íÜëïãåò ìéá ðñïò ìéá.
3. Äýï ðëåõñÝò á-
íÜëïãåò ìßá ðñïò ìßá
êáé ôéò ðåñéå÷üìåíåò
óôéò ðëåõñÝò áõôÝò
ãùíßåò ßóåò.

Óõíåðþò ⇔=
ÄÂ

ÁÂ

ÁÂ

ÂÃ
 ÁÂ2 = ÂÃ · ÄÂ

â. Óå êÜèå ïñèïãþíéï ôñßãùíï ôï ôåôñÜãùíï ôïõ
ýøïõò ðïõ áíôéóôïé÷åß óôçí õðïôåßíïõóá åßíáé
ßóï ìå ôï ãéíüìåíï ôùí ðñïâïëþí ôùí êÜèåôùí
ðëåõñþí ôïõ óôçí õðïôåßíïõóá.

Á.

1ï Â. á. ÊÜèå åããå-
ãñáììÝíç ãùíßá ðïõ
âáßíåé óå çìéêýêëéï
åßíáé ïñèÞ.

     
ÁÑ

ÁÌ

ÁÂ·ÁÑ

ÁÂ·ÁÌ

ÁÄ

ÁÃ
2

2

== .

â. Áðü õðüèåóç Ý÷ïõìå: 3
ÁÃ

ÁÂ = .

¼ìùò ⇔=
ÄÃ

ÄÂ

ÁÃ

ÁÂ
2

2

⇔=




⇔

ÄÃ

ÄÂ

ÁÃ

ÁÂ
2

23 9
∆Β⇔ = ⇔ ∆Β = ∆Γ
∆Γ

á. Óôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï
ÁÂÃ éó÷ýåé:
ÁÃ2 = ÁÌ · ÁÂ (1)
Åðßóçò óôï ïñèïãþíéï
ôñßãùíï ÁÄÂ éó÷ýåé:
ÁÄ2 = ÁÑ · ÁÂ (2).
Ìå äéáßñåóç êáôÜ ìÝëç

1ï Â. â. Ï ëüãïò ôùí
ôåôñáãþíùí ôùí êÜ-
èåôùí ðëåõñþí åíüò
ïñèïãùíßïõ ôñéãþ-
íïõ,åßíáé ßóïò ìå ôï
ëüãï ôùí ðñïâïëþí
ôïõò óôçí õðïôåßíïõ-
óá.

Â.

ôùí ó÷Ýóåùí (1) êáé (2) Ý÷ïõìå:
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ÆÇÔÇÌÁ 2ïÁ.
á. Óùóôü åßíáé ôï ii).

ÂÃ2 = ÁÂ2 + ÁÃ2⇔
⇔ ÂÃ2 = 62 + 82 ⇔ ÂÃ = 10
ÁÂ2  = ÂÃ · ÄÂ ⇔

⇔ÄÂ = 
ÂÃ

ÁÂ2

 ⇔ ÄÂ = 3,6

â. Óùóôü åßíáé ôï i)
ÄÃ = ÂÃ � ÄÂ ⇔ ÄÃ = 6,4.
ÁÄ2 = ÄÂ · ÄÃ ⇔ ÁÄ2 = 3,6 · 6,4 ⇔ ÁÄ = 4,8.

Â.
á.
i) (Ó). Äéüôé áðü õðüèåóç ðñï-

 êýðôåé 
ÁÂ

ÄÂ

ÂÃ

ÁÂ = . ÅðéðëÝïí

     ôá ôñßãùíá ÁÂÃ êáé ÁÄÂ Ý÷ïõí

    êáé ôç Â�  êïéíÞ.

2ï Â. á. ii) Ãéá íá á-
ðïäåßîïõìå üôé ôá á, â,
ã áðïôåëïýí ìÞêç
ðëåõñþí ôñéãþíïõ,
áñêåß íá äåßîïõìå üôé
áõôÞ ç ôñéÜäá éêáíï-
ðïéåß ôçí ôñéãùíéêÞ
áíéóüôçôá:
â � ã < á < â + ã,  â ≥ ã

ii) (Ë). Ç ôñéÜäá 5,4,3   áðïôåëåß ìÞêç
ðëåõñþí ôñéãþíïõ áöïý éêáíïðïéåß ôçí ôñé-
ãùíéêÞ áíéóüôçôá, üìùò ôï ôñßãùíï ðïõ äç-
ìéïõñãåßôáé äåí åßíáé ïñèïãþíéï áöïý äåí éó-
÷ýåé ôï Ðõèáãüñåéï èåþñçìá.

( ) ( ) ( ) 


 ≠⇔+≠⇔+≠ 75435435
222

.

iii) (Ó). Óôï ïñèïãþíéï ôñßãù-
íï ÁÂÃ éó÷ýåé:
ÁÄ2 = ÄÃ · ÄÂ (1).
Óôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÄÂ
 éó÷ýåé: ÁÄ2 = ÁÅ · ÁÂ (2).
Áðü ôéò ó÷Ýóåéò (1) êáé (2)
Ý÷ïõìå: ÄÃ · ÄÂ = ÁÅ · ÁÂ.

â.

Óõíåðþò ôá ôñßãùíá åßíáé üìïéá, Üñá
ï90ÂÄ�ÁÁ� == .
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ÆÇÔÇÌÁ 3ï

3ï. Á. Ôï ôìÞìá ðïõ
åíþíåé ôá ìÝóá ôùí
äéáãùíßùí ôñáðå-
æßïõ åßíáé ßóï ìå ôçí
çìéäéáöïñÜ ôùí âÜ-
óåùí ôïõ.

Á.
¸óôù ÂÑ ⊥ ÄÃ. Ôï ôåôñÜðëåõ-
ñï ÁÂÑÄ åßíáé ïñèïãþíéï.
Áðü ôï ó÷Þìá Ý÷ïõìå:
ÑÃ = ÄÃ � ÄÑ ⇔ ÑÃ = ÄÃ � ÁÂ.
Åðßóçò:

⇔=⇔=
2

ÑÃ
ÍÌ

2

ÁÂ�ÄÃ
ÍÌ ÑÃ = 2ÍÌ ⇔

⇔ ÑÃ2 = 4ÌÍ2.
Áðü ôï Ðõèáãüñåéï èåþñçìá óôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï
ÂÑÃ Ý÷ïõìå: ÂÃ2 � ÂÑ2 = ÑÃ2 ⇔ ÂÃ2 � ÁÄ2 = 4ÌÍ2.

3ï Â. á. Óå Ýíá éóï-
óêåëÝò ôñßãùíï ôï
ýøïò ôïõ åßíáé äéÜìå-
óïò êáé äé÷ïôüìïò.

Â.
    á. Óôï ôñßãùíï ÂÏÃ ç ÏÄ åßíáé äéÜìåóïò

Üñá 
2

ÂÃ
ÂÄ = . Óôï ïñèïãþíéï

ôñßãùíï ÁÂÁ´ éó÷ýåé:

ÂÄ2 = ÁÄ · ÄÁ´ ⇔ 

2

2

ÂÃ







= (R � ê) · (R + ê) ⇔ ÂÃ2 = 4(R �ê) · (R + ê).
â. Óôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÃÁ´ éó÷ýåé:

ÁÃ2 = ÁÄ · ÁÁ´ ⇔ ÁÃ2 = 2R · (R � ê).

ÆÇÔÇÌÁ 4ï
á. Áðü ôï Ðõèáãüñåéï èåþñçìá

óôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÄ åßíáé:
ÂÄ2 = ÁÂ2 + ÁÄ2 ⇔

ÂÄ2 = á2 + ( )22á  ⇔

ÂÄ2 = 3á2 ⇔ ÂÄ = 3á

â. Óôï ïñèïãþíéï ôñßãùíï ÁÂÄ éó÷ýåé:

ÁÂ2 = ÂÇ · ÂÄ ⇔ 
3

3á
ÂÇ

3á

á
ÂÇ

2

=⇔=

Ïìïßùò óôï ôñßãùíï ÂÃÄ éó÷ýåé:

ÄÃ2 = ÄÈ · ÄÂ ⇔ ÄÈ = 
3

3á
.
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Áðü ôï ó÷Þìá Ý÷ïõìå:

ÇÈ = ÂÄ � ÂÇ � ÈÄ ⇔ ÇÈ = 
3

3á

ÄçëáäÞ ÂÇ = ÇÈ = ÈÄ
4ï. ã. Áí óå Ýíá ôñß-
ãùíï áðü ôï ìÝóï
ìéáò ðëåõñÜò ôïõ öÝ-
ñïõìå ðáñÜëëçëç
ðñïò ìéá Üëëç ðëåõñÜ
ôïõ, ôüôå áõôÞ èá ðå-
ñÜóåé áðü ôï ìÝóï ôçò
ôñßôçò ðëåõñÜò.

ã. Óôï ôñßãùíï ÁÇÄ ôï È åßíáé ìÝóï ôçò ÇÄ êáé
ÈÌ//ÁÇ (áöïý êáé ïé äýï åßíáé êÜèåôåò óôçí
ÂÄ). ¢ñá ôï óçìåßï Ì åßíáé ìÝóï ôçò ÁÄ.
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